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PYTANIA NA EGZAMIN USTNY

Przyktady uzywanych miar uzywanych w zyciu codziennym i ich wtasnosci
Definicja ciata i o—ciata zbioréw.

Przyktad ciata, ktore nie jest o—cialem.

Przyktady o—cial.

Uzasadnij, ze operacje mnogosciowe na zbiorach mierzalnych daja zbiory mierzalne.

Sumy i iloczyny cial i o—cial.

Wtasnosci operacji o (KC).

Rodzina zbioréw borelowskich w R oraz w dowolnej przestrzeni topologiczne;j
Przyktady zbioréw borelowskich na proste;j.

Definicja i wlasnosci miary dodatnie;j.

. Miara sumy wstepujacego ciagu zbioréw lub iloczynu zstepujacego ciagu.
. Przestrzeni mierzalna, przestrzen z miara.

. Przyktady miar.

. Miary skonczone, o-skonczone

. Zbiory miary zero i ich wlasnosci

. Zupelos¢ miar.

. Miara Lebesgue’a.

. Zbiory borelowskie z zbiory mierzalne w sensie Lebesgue’a

. Zbior Vitali’ego

. Zbiory miary Lebesgue’a zero.

. Definicja i przyktady funkcji mierzalnych. Warunki réwnowazne mierzalnosci.
. Mierzalnos$é funkcji ciagtych

. Operacje na funkcjach mierzalnych

. Czes¢ dodatnia i ujemna funkcji i ich wtasnosci

. Mierzalnos$é granicy ciggu funkeji mierzalnych

. Funkcje charakterystyczne, funkcje proste

. Przyblizanie funkcji mierzalnych funkcjami prostymi.

. Konstrukcja catki Lebesgue’a

. Wlasnosci catki Lebesgue’a

. Calka jako miara dodatnia

. Metoda “indukcji dla funkcji rzeczywistych”

. Co to znaczy “prawie wszedzie”? (przyklady)

. Warunki, kiedy f = 0 prawie wszedzie

. Twierdzenie o zbieznosci monotonicznej

. Lemat Fatou

. Twierdzenie o zbieznosci ograniczonej

. Poréwnanie catki Riemanna z catka Lebesgue’a

. Funkcja catkowalna w sensie Lebesgue’a, ale niecatkowalnej w sensie Riemanna.
. Miary zewnetrzne i ich przyktady.

. Warunek Caratheodory’ego i twierdzenie Caratheodory’ego.
. Konstrukcja miary Lebesgue’a na prostej

. Twierdzenie Caratheodory’ego o rozszerzaniu miary

. Definicja i przyktady o—ciat produktowych
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Przekroje zbioréw i przekroje funkcji

Definicja miary produktowej

Twierdzenie Fubiniego

Nieréwnosci Jensena, Holdera i Minkowskiego
Definicja przestrzeni LP jako przestrzeni metrycznej.
Miary absolutnie ciggte

Twierdzenie Radona—Nikodyma.



